
Κριτσωτάκη Φρόσω-Ανάλογα ποςά και θ γρ.παράςταςι τουσ  ΢ελίδα 1 από 12 

ΑΝΑΛΟΓΑ ΠΟ΢Α θαη  Η ΓΡΑΦΙΚΗ ΠΑΡΑ΢ΣΑ΢Η ΣΟΤ΢ 

 

1. Σαοηόηεηα ημο ζεκανίμο 

 

1.1. ΢ογγναθέαξ :  Κνηηζςηάθε Φνόζς (ΠΓ03) - email: fkritsotak@sch.gr 

Σημ πιαίζημ ηεξ επημόνθςζεξ  Β΄επηπέδμο 

Ηνάθιεημ, Ιμύκημξ 2010 

1.2. Γκωζηηθή πενημπή  ηωκ μαζεμαηηθώκ :   Άιγεβνα  Α΄ Γομκαζίμο 

1.3. Θέμα :   Ακάιμγα Πμζά,  Λόγμξ δύμ ανηζμώκ – Ακαιμγία , γναθηθή  πανάζηαζε ηεξ ζπέζεξ 

ακαιμγίαξ 

 

2. ΢θεπηηθό ηεξ δναζηενηόηεηαξ  

 

2.1. Καηκμημμίεξ :  Η δηενεύκεζε εκόξ απιμύ πνμβιήμαημξ δίκεη ηε δοκαηόηεηα ζημοξ μαζεηέξ κα 

επεθηαζμύκ ζε κέεξ έκκμηεξ όπςξ μη πίκαθεξ ηημώκ θαη μη γναθηθέξ παναζηάζεηξ  . Η επμπηεία 

αοηώκ ηςκ εκκμηώκ είκαη βαζηθή πνμϋπόζεζε γηα ηεκ θαηακόεζή ημοξ , πόζμ μάιιμκ όηακ μη 

ίδημη μη μαζεηέξ θαιμύκηαη κα ηα θαηαζθεοάζμοκ.    

2.2. Πνμζηηζέμεκε αλία: Τμ Geogebra  είκαη εύθμιμ πνόγναμμα  αιιά δύζθμιμ ζηηξ πνώηεξ 

εθανμμγέξ ζε μαζεηέξ ηεξ Α΄ Γομκαζίμο . Θεςνώ όηη ακ μ θαζεγεηήξ οπενκηθήζεη αοηή ηε 

δοζθμιία , δίκεη ηε δοκαηόηεηα ζημοξ μηθνμύξ μαζεηέξ κα απμθηήζμοκ ηεκ ηθακόηεηα κα 

πεηνίδμκηαη έκα  θαιό  ενγαιείμ γηα ηεκ μειέηε ηςκ μαζεμαηηθώκ θαη ηεξ γεςμεηνίαξ ,πμιύ 

κςνίξ ζηε ζπμιηθή ημοξ δςή.  Σημ ζογθεθνημέκμ ζεκάνημ ,ημοξ δίκεηαη ε εοθαηνία κα 

ημπμζεηήζμοκ ζεμεία ζημ επίπεδμ, ζεμεία πμο παίνκμοκ από πίκαθα ηημώκ, κα ηα εκώζμοκ με 

ηεζιαζμέκε γναμμή θαη κα εηθάζμοκ πόηε αοηή ε γναμμή γίκεηαη εοζεία. Έπμοκ ηε δοκαηόηεηα 

κα πεηναμαηηζημύκ ,αιιάδμκηαξ δεδμμέκα ημο πνμβιήμαημξ θαη κα δμοκ ημ γνάθεμα πμο 

πνμθύπηεη εκημπίδμκηαξ εκδεπόμεκεξ αιιαγέξ. 

2.3. Γκωζηηθά – δηδαθηηθά πνμβιήμαηα :Η δηπιή πνμζέγγηζε ημο ζέμαημξ ηςκ ακάιμγςκ  πμζώκ , 

αιγεβνηθά  (ηζόηεηα ιόγςκ) θαη γναθηθά (ζεμεία ζε εοζεία πμο δηένπεηαη από ηεκ ανπή ηςκ 

αλόκςκ) θαη ε μεηάβαζε από ηεκ μία ζηεκ άιιε δεμημονγεί δοζθμιίεξ.  

Η ζύκδεζε ημο ζέμαημξ ηςκ ακάιμγςκ πμζώκ με ηηξ γκώζεηξ πμο έπμοκ μη μαζεηέξ από ημ 

δεμμηηθό γηα ηεκ ακαγςγή ζηε μμκάδα, εκδεπμμέκςξ κα δεμημονγήζεη ηεκ εκηύπςζε όηη 

μαζαίκμοκ έκακ δεύηενμ ηνόπμ κα επηιύμοκ ηα ίδηα πνμβιήμαηα ,άνα ε κέα γκώζε δεκ είκαη 

ακαγθαία.   

  Γπίζεξ, είκαη εύθμιμ κα γίκμοκ γεκηθεύζεηξ-πανακμήζεηξ ημο ζηοι «ακ δύμ πμζά 

απμηοπώκμοκ ηα δεύγε ηςκ ηημώκ ημοξ ζε εοζεία, ηόηε είκαη ακάιμγα» 

 

 

 

mailto:fkritsotak@sch.gr
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3. Πιαίζημ εθανμμγήξ 

 

3.1. ΢ε πμημοξ απεοζύκεηαη:   Απεοζύκεηαη ζε μαζεηέξ ηεξ Α΄ γομκαζίμο . 

3.2. Υνόκμξ οιμπμίεζεξ :      4 δηδαθηηθέξ ώνεξ ( 2 από ηηξ 4 ώνεξ αθηενώκμκηαη ζηεκ 

ελμηθείςζε με ηα ιμγηζμηθά open office Calc ή Microsoft Office excel   θαη  Geogebra  )  

3.3. Υώνμξ οιμπμίεζεξ :   ζηεκ αίζμοζα δηδαζθαιίαξ με πνήζε ηςκ μαζεηηθώκ οπμιμγηζηώκ. 

Γίκαη απαναίηεηε ε ύπανλε αζύνμαημο δηθηύμο  γηα  ζύκδεζε ζημ δηαδίθηομ.  

3.4. Πνμαπαηημύμεκεξ γκώζεηξ ηωκ μαζεηώκ:  

 Όζμκ αθμνά ζηε πνήζε ημο οπμιμγηζηή , μη μαζεηέξ πνέπεη κα έπμοκ βαζηθέξ γκώζεηξ : 

άκμηγμα οπμιμγηζηή, αζθαιέξ θιείζημμ , απμζήθεοζε , άκμηγμα ανπείςκ .  

 πνήζε internet :   εηζαγςγή δηεύζοκζεξ , πνήζε  ηεξ ηζημζειίδαξ ημο ζπμιηθμύ δηθηύμο 

http://e-class.sch.gr   

 απιέξ ανηζμεηηθέξ πνάλεηξ θαη επίιοζε απιώκ πνμβιεμάηςκ ακαγςγήξ ζηε μμκάδα. 

3.5. Απαηημύμεκα βμεζεηηθά οιηθά θαη ενγαιεία :  δίκμκηαη από ημκ θαζεγεηή θύιια ενγαζίαξ 

,όπμο θη όηακ πνεηάδεηαη. Τα οπόιμηπα μη μαζεηέξ ηα βνίζθμοκ ζηεκ ηζημζειίδα ημο ζπμιηθμύ 

δηθηύμο. 

3.6. Κμηκωκηθή εκμνπήζηνωζε ηεξ ηάλεξ : Κάζε μαζεηήξ έπεη ημ δηθό ημο laptop θαη 

ζομπιενώκεη ημ δηθό ημο θύιιμ ενγαζίαξ. Όζμη μαζεηέξ δεκ κηώζμοκ άκεηα με ημκ πεηνηζμό 

ημο οπμιμγηζηή μπμνμύκ κα ενγαζημύκ μαδί με ζομμαζεηή ημοξ, ζομπιενώκμκηαξ όμςξ ημ δηθό 

ημο θύιιμ ενγαζίαξ.  

 

3.7. ΢ηόπμη ηεξ δναζηενηόηεηαξ : 

 

 Να μπμνμύκ κα ζομπιενώζμοκ έκα πίκαθα ηημώκ πμο ακαθένεηε ζε πνόβιεμα 

 Να δηαθνίκμοκ πόηε δομ πμζά είκαη ακάιμγα, από ημκ πίκαθα ηημώκ ημοξ 

 Να βνίζθμοκ ημκ ζοκηειεζηή ακαιμγίαξ ημοξ θαη ηε ζπέζε ημο με ηα π, ρ 

 Να μπμνμύκ κα οπμιμγίζμοκ ηε ηημή ρ ακ δμζεί ε ηημή π θαη όηη ηα πμζά π, ρ είκαη 

ακάιμγα 

 Να ημπμζεηήζμοκ ζημ επίπεδμ ηα ζεμεία πμο ακαθένμκηαη ζημκ πίκαθα ηημώκ 

 Να δηαθνίκμοκ πόηε δομ πμζά είκαη ακάιμγα , δμζείζεξ ηεξ γναθηθήξ ημοξ πανάζηαζεξ. 

 Να επηιύμοκ γναθηθά έκα πνόβιεμα ακάιμγςκ πμζώκ. 
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4. Ακάιοζε ηεξ δναζηενηόηεηαξ 

4.1. Η νμή εθανμμγήξ ηωκ δναζηενημηήηωκ 

 

Σεκ 1ε δηδαθηηθή ώνα: 

Τμ δεημύμεκμ ηεξ δναζηενηόηεηαξ είκαη ε ελμηθείςζε με ημ δηαδίθηομ θαη ημ πενηβάιιμκ ημο 

ζπμιηθμύ δηθηύμο όπςξ θαη  ε απμζήθεοζε ανπείςκ ζηα έγγναθά ημοξ .  

Σηε ζοκέπεηα , κα μάζμοκ  κα πνεζημμπμημύκ  ηα ιμγηζηηθά θύιια πμο έπμοκ ηεκ ηδηαηηενόηεηα ηςκ 

θειηώκ θαη κα ακαγκςνίδμοκ ηηξ «ζοκηεηαγμέκεξ» θάζε θειημύ (ζηήιε - γναμμή) .   

Να θάκμοκ βαζηθέξ μαζεμαηηθέξ πνάλεηξ ζε αοηά πνεζημμπμηώκηαξ μηα απιή  μμνθή ηύπμο.  

Να πεηναμαηηζημύκ ζε αοηά θαη κα πνεζημμπμηήζμοκ ηα ιμγηζηηθά θύιια γηα άιιεξ ενγαζίεξ π.π. ςξ 

ζεμεηςμαηάνημ. 

Σημοξ ζπμιηθμύξ ημοξ οπμιμγηζηέξ,  μη μαζεηέξ,  αθμύ ζοκδεζμύκ μέζς δηαδηθηύμο  με ημ ζπμιηθό 

δίθηομ  (http://eclass.sch.gr), από  ημ οιηθό μαζήμαημξ ηεξ ηάλεξ ημοξ ,θαηεβάδμοκ θαη 

απμζεθεύμοκ  ημ ανπείμ  1Α μδεγίεξ Calc ή 1Α μδεγίεξ Excel  - ακάιμγα με πμημ ιμγηζηηθό 

πνόγναμμα  office έπμοκ εγθαηαζηήζεη ζημοξ ζπμιηθμύξ οπμιμγηζηέξ ημοξ - θαη δμοιεύμοκ ζε 

αοηό. 

 

    

 

 

 

 

 

 

Υλικό Μαθήματος  

 

Ανέβαζμα Νέος καηάλογος  

 

 

 Έγγραφα μαθήματος 
 

Όνομα Μέγεθος Ημ/νία Διαγραθή Μεηαθορά Μεηονομαζία Σχόλια Οραηόηηηα 

 

1A_οδηγίες_Calc.ods  19.99 KB 26.04.2010 
 

 

   

 

1Α_οδηγίες_Εxcel.xls  33 KB 26.04.2010 
 

 

   

 

2B_προβλήμαηα_αναλογιών.ods  15.87 KB 26.04.2010 
 

 

   

 

2Α_προβλήμαηα_αναλογιών.xls  27.5 KB 04.05.2010 
 

 

   

 

3B_ζημεία_Geogebra.ggb  3.94 KB 26.04.2010 
 

 

   

 

pososta.ods  99.96 KB 21.02.2010 
 

 

   

 

 

http://eclass.sch.gr/
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Τμ ανπείμ    1Α μδεγίεξ excel.xls   (όμμημ με ημ   1ΑμδεγίεξCalc.ods ) : 

 

A B C D E F G H I J
1 Οδηγίες  τρήζης  (λογιζηικών θύλλων) ηης Microsoft Excel

2
3

4 1)

5
6
7 2) Παξαηεξείζηε ην ρώξν πνπ βξηζθόκαζηε....

8 Υπάξρνπλ θνπηηά ή αιιηώο  θειηά ...πξνζπαζήζηε λα βξείηε ην θειί D14

9
10 3) Παηήζηε πάλσ ηνπ-επηιέμηε ην.Παξαηεξείζηε όηη γίλνληαη εληνλόηεξα ε ζηήιε D  θαη ε γξακκή  14. 

11 Γξάςηε έλαλ αξηζκό ζην θειί.Μεηαθεξζείηε ζηα δηπιαλά θειηά κε ηα βέιε.

12 Σπκπιεξώζηε όια ηα θίηξηλα ηεηξαγσλάθηα κε αθεξαίνπο αξηζκνύο -όπνηνπο ζέιεηε-.

13 άζξνηζκα

14 α 8

15 β 5

16 α-β

17 α+β

18 α/β

19 α*β

20
21 4) Αο δνύκε έλαλ εύθνιν ηξόπν λα θάλνπκε πξάμεηο κε ηε βνήζεηα ηνπ ππνινγηζηή.

22 Θέινπκε λα εηζάγνπκε ηε δηαθνξά ησλ αξηζκώλ πνπ βξίζθνληαη ζηα θειηά C14 θαη  C15

23 Επηιέγνπκε ην θειί C16  θαη γξάθσ :     = 

24 κεηά επηιέγσ ην θειί C14 (πεξηέρεη ην 8)

25 Γξάθσ           - 

26 επηιέγσ ην θειί  C15 (πεξηέρεη ην 5)

27 παηώ enter

28 θαη βιέπσ ην απνηέιεζκα    3 ζην θειί C16

29 5) ζπκπιεξώζεηε όια ηα ηεηξαγσλάθηα ηεο ζεηξάο 16 

30
31 6) Αο θάλνπκε ηώξα ηηο πξνζζέζεηο , ρξεζηκνπνηώληαο ην ζύκβνιν + πνπ βξίζθεηαη πάλσ από ην =.

32 Γηα λα ην επηιέμνπκε, πξέπεη λα παηήζνπκε shift + (όπσο όια ηα ζύκβνια πνπ είλαη πάλσ ζεηξά)

33 Σπκπιεξώζηε ηε ζεηξά 17

34
35 7) Γηα ηηο δηαηξέζεηο , ρξεηαδόκαζηε ην ζύκβνιν /

36 Σπκπιεξώζηε ηε ζεηξά 18

37
38 8) Γηα ηνπο  πνιιαπιαζηαζκνύο ρξεζηκνπνηνύκε ην ζύκβνιν * (πάλσ από ην 8)

39 Σπκπιεξώζηε ηε ζεηξά 19

40
41 9)

42
43 ρξεζηκνπνηώληαο κηα εληνιή (ζπλάξηεζε) ,ηελ sum.(ζπκάζηε ηελ..ζνύκα )

44 Σην θειί Η14 , γξάθνπκε            = SUM ( C14:G14) 

45 ζηε ζπλέρεηα παηάκε ENTER.

46
47 10) Αο αιιάμνπκε ηηο ηηκέο ζηα θειηά C14 θαη  C15

48 Τη ζπλέβεη ζηα θειηά C16 – C19 ;

49 Τη ζπκπέξαζκα βγάδεηε από απηό ην γεγνλόο ;

50
51 11) Κνηηάμεηε ζην θάησ κέξνο ηεο ζειίδαο. Υπάξρνπλ εηικέηες  όπσο απηέο πνπ έρνπλ ηα ληνζηέ ,

52 γηα λα ρσξίδνληαη ηα θύιια εξγαζίαο. Επηιέμεηε ην ζσμπληρωμ_θύλλο

53 Γπάψεηε όηι θέλεηε εκεί....παίξηε...δοκιμάζηε...
54 12) Απνζήθεπζε , παηώληαο > αξρείν > απνζήθεπζε ή απιά παηνύκε ην εηθνλίδην ηεο δηζθέηαο

Αλ ην δηαβάδεηε απηό, ζεκαίλεη όηη έρεηε αλνίμεη ηελ ηζηνζειίδα καο      http://eclass.sch.gr     

θαη ζην κάζεκα: Μαθημαηικά Α2 , ζην πιηθό καζήκαηνο ,έρεηε αλνίμεη ην αξρείν :  

1Α_οδηγίες_Excel. Απνζεθεύζεηε ην ζηα έγγξαθά ζαο , κε ην ίδην όλνκα.

Σην θειί Η14 , ζέινπκε ην εηζάγνπκε ην άζξνηζκα όλων ησλ αξηζκώλ πνπ βξίζθνληαη ζηα θειηά 

C14 κέρξη G14. Βέβαηα, κπνξνύκε λα δνπιέςνπκε όπσο ζηελ πξόζζεζε ,αιιά γίλεηαη πην 
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 2ε δηδαθηηθή ώνα 

Δίκεηαη ζημοξ μαζεηέξ     θύιιμ ενγαζίαξ   - εμθακίδεηαη παναθάης  - . Οη μαζεηέξ θαιμύκηαη κα 

ακμίλμοκ  θαη κα ενγαζημύκ  ζημ ανπείμ    2Α_ακάιμγα πμζά  πμο βνίζθμοκ ζημ  http:// 

eclass.sch.gr.  Τμοξ δίκεηαη έκα πνόβιεμα  - εθανμμγή ημο ζπμιηθμύ βηβιίμο . Φνεζημμπμημύκ   

ηα ιμγηζηηθά θύιια ημο  οπμιμγηζηή  γηα κα θάκμοκ πνάλεηξ  ζοκημμόηενα  θαη έηζη κα αθηενώζμοκ 

πενηζζόηενμ πνόκμ ζηεκ  ακάπηολε ηεξ ζεςνίαξ, πμο ζημπεύεη ζηεκ ακαθάιορε ηεξ ηζόηεηαξ ηςκ 

ιόγςκ δύμ ακάιμγςκ πμζώκ θαη ηεκ αλημπμίεζή ηεξ ζε πνμβιήμαηα ημο ζηοι: «Ακ γκςνίδς ημ έκα 

πμζό θαη ηε ζπέζε ηςκ ιόγςκ ημοξ, ηόηε μπμνώ κα οπμιμγίζς θαη ημ άιιμ πμζό» θαη ζηεκ  

γεκίθεοζε ηςκ ηδημηήηςκ ηςκ ακαιμγηώκ . Γνγάδμκηαη πανάιιεια ζημκ οπμιμγηζηή θαη ζημ θύιιμ 

ενγαζίαξ .. 

 Οη  ζηόπμη ηεξ δναζηενηόηεηαξ αοηήξ  είκαη : 

1) Να δηαθνίκμοκ ακ ηα μεγέζε    π , ρ   εκόξ πνμβιήμαημξ είκαη ακάιμγα. 

2) Να μπμνμύκ κα ζομπιενώζμοκ ημκ πίκαθα ηημώκ εκόξ ηέημημο πνμβιήμαημξ θάκμκηαξ 

οπμιμγηζμμύξ με πνήζε ηςκ οπμιμγηζηηθώκ θύιιςκ ημο  OpenOfficeCalc ή excel 

3) Να οπμιμγίδμοκ ημ ζοκηειεζηή ακαιμγίαξ  ρ/π 

4) Να ακαθαιύρμοκ ηε ζπέζε ρ = α ∙ π  

5) Να ακαθαιύρμοκ ημοξ ίζμοξ ιόγμοξ πμο πανμοζηάδμκηαη ζημκ πίκαθα ηημώκ  

6) Να ζοκδέζμοκ ηεκ ηδηόηεηα ηςκ πηαζηί γηκμμέκςκ με ηα ακάιμγα πμζά 

7) Να ζοκδέζμοκ ηεκ μέζμδμ ηεξ ακαγςγήξ ζηε μμκάδα , με ηηξ ακαιμγίεξ  

Τμ ανπείμ    2Α_ακάιμγα πμζά   

A B C D E F G H I J K L M N

1 ΦΤΛΛΟ  ΔΡΓΑ΢ΙΑ΢                                                             ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ  Α΄ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ 

2

3 Α.6.3   Ανάλογα ποζά – Ιδιόηηηες ανάλογων ποζών

4

5

6 Πξόβιεκα 1ν :  Ο καλάβεο πνπιάεη ηα θαξπνύδηα πξνο 0,40€ ην θηιό. Μέζα ζε κηα κέξα πνύιεζε 

7  11 θαξπνύδηα πνπ δύγηδαλ 100  θηιά ζπλνιηθά .Ο καλάβεο έγξαθε ,ζ΄έλα ραξηί , ηα ιεθηά πνπ εηζέπξαηηε θάζε θνξά . 

8 Ξέραζε όκωο κηα θνξά λα ην ζεκεηώζεη.

9

10 ηηκή θηινύ 0,40 €

11

12 Αμία ζε € 6,00 2,80 5,20 3,20 3,60 4,80 2,40 1,60 4,40 2,00

13 Κηιά

14

15 Λόγνο =  πνζό : θηιά

16

17

ζύλνιν 

θηιώλ
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ΦΤΛΛΟ  ΕΡΓΑ΢ΙΑ΢ ( θωηοησπία μαθηηή)                               ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ       Α΄ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ

Α.6.3   Ανάλογα ποζά – Ιδιόηηηες ανάλογων ποζών

1)

2) Γηαβάζηε πξνζεθηηθά ην πξόβιεκα. 

3) ΢πκπιεξώζηε ηα θελά θειηά F11,  Β12 έωο  L12 , θαη ην θειί   N12 (ζύλνιν θηιώλ)

Πξνζπαζήζηε λα ρξεζηκνπνηήζεηε ηηο ινγηζηηθέο ζπλαξηήζεηο πνπ κάζακε ζην πξνεγνύκελν κάζεκα

4) Ση πξάμε θάλαηε γηα ην θειί Β12 ;

Απ.:

5) Πνηό θειί ζπκπιεξώζαηε πξνηειεπηαίν θαη πνηό ηειεπηαίν;

Απ.:

7) Αο ππνινγίζνπκε ηώξα ηα θηιά πνπ ιείπνπλ:

Απ.:

8) ΢πκπιεξώζηε ηα θελά θειηά   Β15 έωο  L15

Βξείηε ηνπο ιόγνπο  κε ηε βνήζεηα ηνπ ππνινγηζηή  .  Ση παξαηεξείηε;

Απ.:

9)

10) πξνζπαζήζηε λα βξείηε πνηά ζρέζε ζπλδέεη ηα κεγέζε :   

Ποζό  ποσ ειζπράτθηκε  ,   α    ,     κιλά ποσ ποσλήθηκαν

11) Να ζπκεζνύκε ηη ζπκβαίλεη όηαλ έρνπκε δπν ίζα θιάζκαηα...... δπν ίζνπο ιόγνπο.

12) Πξνζπαζήζηε λα ππνινγίζεηε ηα ρηαζηί γηλόκελα δπν ηπραίωλ δεπγαξηώλ ηηκώλ.

13)  Ση ην ηδηαίηεξν έρνπλ ινηπόλ απηά ηα πνζά , πνπ δίλνπλ ίζνπο ιόγνπο ;

14)

( δουλέψτε με όποιο τρόπο θέλετε...)

15)

Αλνίμηε ηελ ηζηνζειίδα καο      http://eclass.sch.gr     θαη ζην κάζεκα: Μαζεκαηηθά Α2 , ζην πιηθό καζήκαηνο ,ππάξρεη ην 

αξρείν πξνβιήκαηα_αλαινγηώλ. Γεμηά από ην όλνκα ηνπ αξρείνπ, ππάξρεη ην ζύκβνιν δηζθέηαο. Δπηιέμηε ην ζύκβνιν απηό 

θαη απνζεθεύζεηε ην αξρείν ζηα έγγξαθά ζαο , κε ην όλνκα “2Β_πξνβιήκαηα αλαινγηώλ” .΢ηε ζπλέρεηα , αλνίμεηέ ην.

(ζπκεζείηε: βάδνπκε πξώηα ην ίζον θαη κεηά ηηο πξάμεηο κε ηα θειηά ) 

Ο ιόγνο απηόο  α  νλνκάδεηαη  ζπληειεζηήο αλαινγίαο  θαη ηα πνζά ιέγνληαη αλάινγα.

Ένα ακόμη πρόβλημα :  Η Ειρήνη αγόραζε 3 ίδια ηεηράδια και πλήρωζε 4,5 € . Ο Νίκος αγόραζε 5 από ηα ίδια 

ηεηράδια . Πόζο πλήρωζε ;

Ση πνζά είλαη ηα ηεηξάδηα θαη ε αμία ηνπο ; κήπωο ζα κπνξνύζακε λα ιύζνπκε ην πξόβιεκα ρωξίο ηελ αλαγωγή ζηε 

κνλάδα;
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3ε δηδαθηηθή ώνα  

Οη μαζεηέξ  ακμίγμοκ  από ημ  

eclass.sch.gr  ημ ανπείμ   

3Α_Geogebra  πμο θαίκεηαη δίπια.  

Πανάιιεια ημοξ δίκεηαη  έκα θύιιμ 

ενγαζίαξ  ώζηε κα ελμηθεηςζμύκ με 

ηηξ ζοκηεηαγμέκεξ θαη  ημ ιμγηζμηθό  

Geogebra.  

Καιμύκηαη κα παναηενήζμοκ  ηα 

ζεμεία θαη κα  « ακαθαιύρμοκ» ηεκ 

ζεμαζία ηςκ ζοκηεηαγμέκςκ – όηη 

δειαδή θαζμνίδμοκ ηε ζέζε ημο 

ζεμείμο ζημ επίπεδμ.  Αθμύ 

εμπεδώζμοκ θαη πεηναμαηηζημύκ  κα βνίζθμοκ ηηξ ζοκηεηαγμέκεξ εκόξ ζεμείμο, ημοξ  δεηείηε  κα 

ημπμζεηήζμοκ ζεμεία με δμζμέκεξ ζοκηεηαγμέκεξ . Σηε ζοκέπεηα , εκώκμοκ ηα ζεμεία με 

εοζύγναμμα  ημήμαηα. 
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4ε δηδαθηηθή ώνα 

Δίκεηαη ζημοξ μαζεηέξ ημ παναθάης  θύιιμ ενγαζίαξ: 4A_ΦΓ_ΓνΠανάζηΑκαιμγίαξ   

 Σηόπμη ηεξ δναζηενηόηεηαξ: 

1) Να δηαθνίκμοκ ημοξ πίκαθεξ ηημώκ ηςκ ακάιμγςκ ηημώκ θάκμκηαξ πνήζε ηδημηήηςκ. 

2) Να ακαπαναζηήζμοκ ηα ζεμεία θάζε πίκαθα ηημώκ ζημ επίπεδμ με πνήζε Geogebra . 

3) Να εκώζμοκ ηα ζεμεία με εοζύγναμμα ημήμαηα θαη κα  μειεηήζμοκ ηηξ δηαθμνέξ ζηηξ γναθηθέξ 

παναζηάζεηξ ηςκ ακάιμγςκ θαη ηςκ με ακάιμγςκ πμζώκ. 

4) Να ακαθαιύρμοκ ηε γναθηθή πανάζηαζε ηςκ ακάιμγςκ πμζώκ  

5) Με ηε βμήζεηα ηεξ γναθηθήξ πανάζηαζεξ ακάιμγςκ πμζώκ , κα «μακηέρμοκ» ημ ρ πμο 

ακηηζημηπεί ζε ζογθεθνημέκε ηημή ημο π ( γναθηθή επίιοζε πνμβιήμαημξ)-πνόβιερε ηημήξ. 

 

ΦΤΛΛΟ  ΕΡΓΑ΢ΙΑ΢  γραφικι παράςταςθ αναλογίασ             ( φωτοτυπία μακθτι) 

ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ       ΑϋΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ

1)

Πίνακασ 1 ανάλογα ποςά

χ 2 3 4 5

ψ 3 4,5 6 7,5

Πίνακασ 2 ανάλογα ποςά

χ 4 6 5 1

ψ 2 3 2,5 0,5

Πίνακασ 3 ανάλογα ποςά

χ 3 2 4 5

ψ 5 6 6 7

2) Κάτι νέο τώρα !    Από τθν οκόνθ μασ επιλζγουμε το πρόγραμμα  “Geogebra” 

Από  το μενοφ προβολή, επιλζγουμε ςφςτημα ςυντεταγμένων με πλέγμα

3) α)   Από τον 1ο πίνακα : διαλζγω τα ςθμεία μου να ζχουν ςυντεταγμζνεσ

         ( χ  , ψ )  όπωσ για παράδειγμα το ςθμείο με  ςυντεταγμζνεσ ( 2 , 3 ) 

χ 2

ψ 3

ςθμείο ( 2,3)

β)   Βρείτε και τα 4 ςθμεία από τον πίνακα1

4)  κάνετε το ίδιο με τον πίνακα 2

Σι παρατθρείτε ;

5) Αν ςυνεχίςετε με τον πίνακα3 , τι ςυμπζραςμα βγάηετε ; 

6) Ασ γενικεφςουμε ..

7) ΢τθ γρ.παράςταςθ του πίνακα1 , μπορείτε να μαντζψετε ποιά θ τιμι  ψ   που αντιςτοιχεί 

ςτο χ = 8 ; ψ=

ςτο χ = -4 ψ=

Ποιοί από τουσ παρακάτω πίνακεσ αφοροφν ανάλογα ποςά;

γ) ενϊςτε με ευκεία  δφο  ςθμεία  από τα παραπάνω,μεταξφ τουσ …Σι γραφικι 

παράςταςθ προκφπτει;
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5. Γπέθηαζε ηεξ δναζηενηόηεηαξ 

Σημ ηέιμξ ηεξ  2εξ ώναξ ημοξ δίκεηαη ενγαζία γηα ημ ζπίηη… ζημκ οπμιμγηζηή ! Τμοξ  δεηείηαη κα 

ζομπιενώζμοκ  ημοξ πίκαθεξ ηημώκ δύμ πνμβιεμάηςκ ( ηα μπμία μπμνμύκ κα απμζεθεύζμοκ από ημ 

eclass - ζπμιηθό δίθηομ ) . Τα πμζμζηά είκαη ζέμα πμο μπενδεύεη θαη θμβίδεη ηδηαίηενα ημοξ 

μαζεηέξ θαη γίκεηαη πημ εοκόεημ με ηε βμήζεηα ηςκ πηκάθςκ ηημώκ. Σημ ηέιμξ όιεξ ηεξ 

δναζηενηόηεηαξ ζα μπμνμύζε μ θαζεγεηήξ κα δεηήζεη ηηξ γναθηθέξ παναζηάζεηξ ηςκ πνμβιεμάηςκ 

αοηώκ – θαιή θαη απιή εοθαηνία κα ζοδεηεζεί ημ ζέμα ημο μνζμθακμκηθμύ ζοζηήμαημξ 

αλόκςκ…αθμύ ζημ πνόβιεμα πμζμζηώκ , μ ηόθμξ  ζα είκαη ζε δηαθμνεηηθή θιίμαθα. 

Α.6.3   Ακάιμγα πμζά – Ιδηόηεηεξ ακάιμγςκ πμζώκ

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ  Α΄ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ        

αογά θανίκα βμύηονμ δάπανε βακίιηα γάια

4 1 250 2 1 1

7

α)  είκαη ηα πμζά παιηά ζοκηαγή θαη κέα ζοκηαγή ακάιμγα ; Δηθαημιμγήζηε ηεκ απάκηεζή ζαξ

β) Σομπιενώζηε ηα ηενάγςκα ηεξ κέαξ ζοκηαγήξ

γ) Πμηόξ μ ζοκηειεζηήξ ακαιμγίαξ ;

επηηόθημ 0,6%

Κεθάιαημ ζε € 1000 1500 2000 1340 3340 2700 4700 2340 3500 5000

ηόθμξ

α)  Πώξ μεηαθνάδμομε  ημ “επηηόθημ 0,6% “; 

β) Πμηά αιγεβνηθή πανάζηαζε μπμνμύμε κα πνεζημμπμηήζμομε γηα ημ   “ 0,6% ημο 1000€ “ 

γ) Σομπιενώζεηε ηα ηεηνάγςκα με ημοξ ακάιμγμοξ ηόθμοξ

δ) είκαη ηα πμζά  θεθάιαημ θαη ηόθμξ ακάιμγα ;

 

ανπηθή ζοκηαγή

κέα ζοκηαγή

Αζθεζε 2:                     Δέθα   θίιμη , θαηέζεζακ ηα θεθάιαηά ημοξ ζηεκ ίδηα 

ηνάπεδα με επηηόθημ 0,6%. Πμηόξ είκαη μ ηόθμξ πμο ζα θενδίζεη μ θαζέκαξ μεηά 

από έκα πνόκμ θαηάζεζεξ ;

Αζθεζε 1:   Μηα ζοκηαγή γηα θέηθ ακαθένεη : 4 αογά, 1 παθέημ θανίκα ημο μηζμύ θηιμύ, 250gr βμύηονμ , 2 

θιοηδάκηα δάπανε , 1 βακίιηα , 1 θιοηδάκη γάια. Ακ ζέιμομε μεγαιύηενε δόζε θαη έπμομε 7 αογά , πώξ ζα 

γίκεη ε ζοκηαγή;
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6. ΢εμείωζε γηα ημκ δηδάζθμκηα 

Δίπια ζε θάζε θύιιμ ενγαζίαξ μαζεηή  δίκεηαη θαη ημ θύιιμ ενγαζίαξ ημο θαζεγεηή με ηηξ 

πνμζδμθώμεκεξ απακηήζεηξ ώζηε κα μπμνεί κα παναθμιμοζεί ηε νμή ηεξ ενγαζίαξ. 

7. Αλημιόγεζε πανέμβαζεξ 

Ανκεηηθά  ζηεκ ζπεδίαζε  θαη εθανμμγή : 

 Η επηιμγή ηςκ μαζεηηθώκ laptops  απμδείπηεθε δύζθμιε  αθμύ πανμοζηάζηεθακ πμιιά  πνμβιήμαηα  

 Η επηιμγή ηεξ Α΄ Γομκαζίμο είπε πμιιέξ δοζθμιίεξ αθμύ μη μηθνμί μαζεηέξ θάκμοκ πνήζε ηςκ 

οπμιμγηζηώκ ζημ ζπμιείμ ,ζημ μάζεμα ηεξ Πιενμθμνηθήξ, μόκμ ζημ 2μ ζπμιηθό ελάμεκμ. Δεκ 

ήηακ όιμη ελμηθεηςμέκμη , θάπμημη δεκ γκώνηδακ πςξ θιείκεη μ οπμιμγηζηήξ. Έπνεπε κα δίκς 

μδεγίεξ γηα ηηξ πημ απιέξ εκημιέξ , όπςξ ημ άκμηγμα θαη ηεκ απμζήθεοζε ανπείμο.. 

 Σε ανθεημύξ οπμιμγηζηέξ ηα ακηηβημηηθά δεκ είπακ εκενγμπμηεζεί, απαναίηεηα γηα πιμήγεζε ζημ 

δηαδίθηομ, με απμηέιεζμα  κα θμιιήζμοκ ημύξ θαη κα βγμοκ εθηόξ ιεηημονγίαξ  . 

 Γηα ηεκ εκενγμπμίεζε ηςκ ακηηβημηηθώκ έπνεπε κα ημοξ θαζμδεγήζς  κα θηηάλμοκ ιμγανηαζμό 

ειεθηνμκηθμύ ηαποδνμμείμο. 

 Οη μαζεηέξ , ζεςνώκηαξ όηη μη θαζεγεηέξ είμαζηε οπεύζοκμη γηα ηηξ …βιάβεξ με βμμβάνδηδακ 

θαζεμενηκά με ενςηήζεηξ γηα πάζεξ θύζεςξ πνμβιήμαηα γηα ηα μπμία δεκ ήμμοκ πνμεημημαζμέκε 

θαη δεκ είπα ημκ απαηημύμεκμ πνόκμ. 

 Όιμη μη οπμιμγηζηέξ είπακ δύμ ιεηημονγηθά ζοζηήμαηα : Linux  θαη Windows . 

Τα ειεύζενα πνμγνάμμαηα ηεξ OpenOffice  ζα έπνεπε κα είκαη θμνηςμέκα ζηα Linux αιιά 

οπήνπακ laptops  πμο είπακ  ηα πνμγνάμμαηα ζημ Windows , άιιμη μαζεηέξ είπακ … θαηανγήζεη 

ημ Linux θαη ιεηημονγμύζε μόκμ ημ Windows  με πνμγνάμμαηα ηεξ Microsoft Office..! 

Τμ δηθό μμο πνόβιεμα ήηακ όηη έπνεπε κα εημημάζς ηα ανπεία μμο ζε δομ μμνθέξ  

( OpenOfficeCalc θαη MicrosoftExcel ) θαη κα δίκς δηαθμνεηηθέξ μδεγίεξ.. 

 Τεπκηθά πνμβιήμαηα οπήνπακ ζοπκά με δηαθμπέξ ζημ αζύνμαημ δίθηομ 

 Καη έκα απνόβιεπημ …πνόβιεμα. Τα ζνακία απμδείπηεθακ μηθνά  γηα laptop, πμκηίθη θαη θύιιμ 

ενγαζίαξ , πόζμ μάιιμκ ακ ήζειακ κα θναηήζμοκ ζεμεηώζεηξ ζε ηεηνάδημ. 

 

 Οη μαζεηέξ ήηακ ηόζμ απμννμθεμέκμη ζηε πνήζε ημο οπμιμγηζηή πμο  είπα ηεκ  εκηύπςζε όηη δεκ 

είπακ θαηακμήζεη πιήνςξ ημ ζέμα ηςκ ακαιμγηώκ. Έπνεπε κα ακαιύζς ηα βαζηθά ζεμεία ηεξ 

ενγαζίαξ ζημκ πίκαθα ..γηα κα βεβαηςζώ. 

 Τμ θαηέβαζμα από ημ δηαδίθηομ ημο Geogebra ήηακ ζαθώξ πημ ζύκημμμ αιιά ζε θάπμημοξ 

οπμιμγηζηέξ έπνεπε κα ημ θμνηώζς πνεζημμπμηώκηαξ USB stick ( πνμκμβόνα δηαδηθαζία ). 

 Σθόπεοα κα δώζς ζημοξ μαζεηέξ έκα ενςηεμαημιόγημ αλημιόγεζεξ ηεξ δηαδηθαζίαξ, δεκ πνόιαβα 

όμςξ αθμύ ε άζθεζε έγηκε ζημ ηέιμξ ημο ζπμιηθμύ έημοξ . 

 Πμιιά θύιια ενγαζίαξ θαη ηαοηόπνμκε πνήζε ημο οπμιμγηζηή.. μάιιμκ μπένδερακ ημοξ μαζεηέξ. Σημ 

ηέιμξ ηεξ ώναξ βνήθα πεηαμέκα μενηθά από ηα θύιια ενγαζίαξ ..όπη οπμιμγηζηέξ εοηοπώξ ! Καιό 

ζεμάδη…  

Θεηηθά ημο εγπεηνήμαημξ :  

 Σπεδόκ θαζμιηθή ζομμεημπή ( 23 ζημοξ 25   ..!!! )  . Μαζεηέξ πμο με μεγάιε δοζθμιία 

παναθμιμοζμύκ ημ θιαζηθό μάζεμα πάκς από έκα 10ιεπημ ,όπη μόκμ παναθμιμύζεζακ αιιά είπακ 

θαη απμνίεξ.. 

Δοζηοπώξ, πάιη όμςξ , ηεκ άζθεζε γηα ημ ζπίηη , πανόηη είπακ ημ θίκεηνμ κα ηεκ δμοιέρμοκ ζημκ 

οπμιμγηζηή, ηεκ δμύιερακ ..μη ζοκήζεηξ ύπμπημη..  
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( Τμ Facebook  ήηακ ζειθηηθόηενμ..)  

 Τμοξ ηνάβελε πενηζζόηενμ ημ Geogebra από ηα ιμγηζηηθά θύιια (Calc ,Excel ) …μάιηζηα με μεγάιε 

εοθμιία πεηναμαηίζηεθακ παίδμκηαξ ,θηηάπκμκηαξ θύθιμοξ , εοζείεξ … 

Τμ ζεώνεζα πμιύ ζεηηθό αθμύ μη μαζεηέξ ζοκήζςξ έπμοκ μηα ανκεηηθή ζηάζε πνμξ ηε Γεςμεηνία 

 Ακαθάιορακ ηεκ ηδηόηεηα ηεξ εοζείαξ πμο ακηηζημηπεί ζε ακάιμγα πμζά θαη γεκηθά – επεηδή 

δμοιέραμε θαη με με ακάιμγα πμζά – ακαθάιορακ όηη θάζε πίκαθαξ ηημώκ π, ρ έπεη ηε δηθή ημο 

γναθηθή  πανάζηαζε..  

 Ακανςηήζεθακ  πςξ πνμθύπημοκ μη  γναθηθέξ παναζηάζεηξ  ημο πνεμαηηζηενίμο θαη ηα 

θανδημγναθήμαηα…!! 

 Όηακ πνεηάζηεθε κα θάκμοκ θάπμηεξ παναπάκς πνάλεηξ , μη πενηζζόηενμη πνεζημμπμίεζακ με 

επηηοπία ηα ιμγηζηηθά θύιια.. 

 Γεκηθά θάκεθε κα ημοξ ανέζεη ημ όιμ εγπείνεμα , ακ ακαιμγηζηεί θακείξ όηη δεκ ημοξ πείναλακ ηα 

παμέκα δηαιείμμαηα θαη δέπηεθακ με εκζμοζηαζμό ( !! ) όηακ πήνα παναπάκς ώνεξ από ηα Γαιιηθά..!!  

 

Ση ζα άιιαδα… : 

 Θα έδηκα πενηζζόηενμ πνόκμ ζημ ζεκάνημ , ίζςξ έλη ώνεξ . Έηζη μη μαζεηέξ ζα είπακ 

πενηζζόηενμ πνόκμ κα πεηναμαηηζημύκ ζε πενηζζόηενα ζέμαηα. 

 Θα έδηκα ιηγόηενεξ ενςηήζεηξ ζηα θύιια ενγαζίαξ. Φάζεθε πμιύηημμξ πνόκμξ ζε απιά 

ενςηήμαηα. Έπς ηεκ αίζζεζε όηη μη μαζεηέξ ζα ηα θαηάθενκακ ελίζμο θαιά ακ ημοξ είπα δείλεη 

πενηζζόηενε εμπηζημζύκε δίκμκηάξ ημοξ μηα πημ απιή θαζμδήγεζε .  

 Θα έθακα μμάδεξ ενγαζίαξ ηςκ δύμ αηόμςκ – έκα ηθακό θαη έκα όπη ηόζμ ημιμενό με ηεκ 

ηεπκμιμγία άημμμ . Οη γνήγμνμη μαζεηέξ είπακ ηεκ ηάζε κα «ηνέπμοκ» δεμημονγώκηαξ έκα θιίμα 

ακηαγςκηζμμύ ζηεκ ηάλε ημ μπμίμ δεκ βμήζεζε ημοξ πημ αδύκαμμοξ. 

 Σηεκ ηειεοηαία δναζηενηόηεηα , ημπμζεηώκηαξ ζεμεία από πίκαθα ακάιμγςκ πμζώκ ζημ 

επίπεδμ με ημ Geogebra, ζα έζεηα έκα ηειεοηαίμ ενώηεμα: Ακ  πάνμοκ ηοπαίμ ζεμείμ ηεξ 

εοζείαξ πμο πνμθύπηεη , βνμοκ ηηξ ζοκηεηαγμέκεξ ημο , ηη ζα παναηενμύζακ ακ ηηξ έβαδακ ζημκ 

πίκαθα ηημώκ ;  

( ειπίδμκηαξ κα ακαθαιύρμοκ – οπμβμεζμύμεκμη – ηεκ αμθηζήμακηε ακηηζημηπία ηςκ ζεμείςκ 

εκόξ πίκαθα ηημώκ  θαη ηεξ γναθηθήξ πανάζηαζεξ ημο , όηη δει. μη ζοκηεηαγμέκεξ 

«επαιεζεύμκηαη» ζημκ πίκαθα ηημώκ  ). 
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 Σεκάνηα δηδαζθαιίαξ:  

o Σεκάνημ 3: Τα μέζα πιεονώκ ηνηγώκμο 

o Σεκάνημ 6: Η γναμμηθή ζοκάνηεζε ρ=απ 

o Σεκάνημ 7: Μειέηε ηεξ ζοκάνηεζεξ f(x)=αx2+βx+γ 

o Σεκάνημ 8: Τνηγςκμμεηνηθέξ ζοκανηήζεηξ 

o «Σομμεηαβμιέξ ζημ ηζμζθειέξ ηνίγςκμ», Γαβνίιεξ Κώζηαξ, Πακεπηζηήμημ Αζεκώκ, Φηιμζμθηθή 

Σπμιή, Τμήμα ΦΠΧ, Γνγαζηήνημ Γθπαηδεοηηθήξ Τεπκμιμγίαξ 

o «Ο δηαπεηνηζηήξ ηεξ πμιοθαημηθίαξ ζαξ λένεη μαζεμαηηθά;», Γ.Κμκημγάκκεξ 

o «Σεκάνημ γηα ημκ μνηζμό θαη ηε μειέηε ημο ηναπεδίμο» , Δηαμακηήξ Φνήζημξ Γ.ΠΓ03 

 

 

 


